artigo

TRES VEZES NOVE PONTOS

Triangulos sao fonte inesgotavel de surpresas. Antes de dizer quais delas sao o tema desse artigo, vamos
fixar notacao como na figura a seguir.
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C: circulo circunscrito M, P, Q: pontos médios dos lados R, §, T: pés das alturas
O: circuncentro G: baricentro H: ortocentro

U, V, W: pontos médios de AH, BH e CH

32 | n2110

revista do professor de matematica 'ﬁ



Ospontos M, P, Q, R, S, T, U, Ve W serao denominados, a partir de agora, os nove pontos. Trés pontos nao
alinhados determinam um circulo, mas achar quatro pontos conciclicos nao é comum. No entanto, temos o
extraordindrio fato da figura anterior: os nove pontos estao em um circulo A/, que chamamos de circulo de
nove pontos. Nesse artigo, vamos apresentar trés demonstragoes da existéncia de A" usando geometria sinté-
tica, homotetias e nimeros complexos. Vamos também abordar um belo objeto relacionado a A, a saber, a
reta de Euler.

Para detalhes historicos sobre o circulo de nove pontos, indicamos a leitura de [1].
Em nossas figuras aparecem apenas triangulos acutangulos por questio de simplicidade visual, mas os

argumentos que utilizaremos sao gerais. Isso vale também para os caso em os nove pontos nao sao distintos;
eles podem se reduzir a até quatro, que é o caso de um triangulo retangulo isosceles.

1. GEOMETRIA SINTETICA

Para demonstrar sinteticamente a existéncia de Ve determinar seu centro e raio vamos seguir, com co-
mentdrios adicionais por conta do autor, a demonstragido dada pelo geometra alemdo Karl Wilhelm Feuer-
bach (1800-1834) em 1822. Essa e muitas outras demonstrag¢des, inclusive a que aparece em [2], podem ser
encontradas em [1].
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